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1 Practica de graficas de funciones trigonométricas

Para cada una de las funciones siguientes obtenga: el periodo, la amplitud, el corrimiento de fase,
el ambito y las intersecciones con los ejes coordenados. Ademads, trace la grafica de la misma.

1. f: [—g,ﬂ'} — R, donde f (z) = cos (2:U + g) -1

2. g: R — R, donde g(z) = —4sen <2:r - %)

3. f:R— R, donde f(z) = —2cos <m— g)

4. f: R — R, donde f(z) = —3sen (m—f— g)

5. f:R = R, donde f(z) = —3sen (4z)

4
6. f:R— R, donde f(z)= 3 o8 <—§>
[ 7w 3w
7.9: 7 Z} — R, donde g (z) =2sen (2 +m) + 1
om 4rm 7
8. g: __E’ ?} — R, donde g () = —2cos (233 + §> +1

9. f:[-m 7] = R, donde f(z) = —3sen (2z)

10. f: -—%,ﬂ'} — R, donde f (z) = 3cos (2x — )

[ 9 Tm m
11. f: __Z’ Z} — R, donde f (z) = 2sen (:1: + Z)

[ 37 T
12. f: _—7r, Z} — R, donde f (x) = 3sen (233 + 5)



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

™

1. f: |:—§,7Ti| — R, donde f (z) = cos (2:6 + g) —1

2
(a) Periodo: p = g =

(b) Amplitud: 1

(¢) Corrimiento de fase: %

s
2c+—- = 0
3

s
= 20 = ——

3

s -
= r = ~% + punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—2,0]
(e) Corte con el eje Y:

f(O):cos<2~0+g>—1:_%

1
.. El corte con el eje Y es (0, —5)

(f) Cortes con el eje X:

_ ™ _ T LEstéd en el
0 = cos (Qx—i— 3) ! koo 6 -k dominio?
s T
N 1 = (2 —) 1 Iz
Ccos a:—i-3 G X
- 2x+% — Okm, ke 0 —% v
- % = —g+2k7r,k€Z 1 ‘%T v
11
= r = —g—l—lm, keZ 2 ?ﬂ X
(*1,0) (170)

.. Los cortes con el eje X son <%, 0> y (%T, 0)
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

(g) Gréfica
Para graficar

punto inicial

f (0) — _% unidad: longitud 7
1 / 5m

oy <—

fm = =3 w T F
7T 1 | |
f (—g) = —5 periodo 7

2. g: R — R, donde g(x) = —4sen <2x - g)

2
(a) Periodo: p = g =

(b) Amplitud: 4

7T
(c¢) Corrimiento de fase: —

™

2c —— = 0
3
s
= 20 = —
3
s .
= r = s < punto de inicio para graficar
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

(d) Ambito: [—4,4]
(e) Corte con el eje Y
m m V3
g(0) = —4sen <2 -0 — §> = —4sen <—§> =—4.—" =93

.. El corte con el eje Y es (0, 2\/5)
(f) Cortes con el eje X:

0 = —4sen <2x — g) Ejemplos de cortes:
= 0 (2 W) T kT Ests 1
= sen (2r — — ) Esta en e
k =—4— ¢
- 3 v 6 + 2 intervalo?
= 2z — 3 = km, k€ Z 0 % Y
= 2r = g +km, ke 1 2r v
= = 2 + hm kelZ 37r
T 6 27 -1 —3 v
2 I v
(~1,0) (1,0) 6
k
.. Los cortes con el eje X son los puntos de la forma (g + g, O>, con k € Z
(g) Gréfica
Para graficar
z | g(x)
2 o7 0
51)2 56 punto Jjnidal unidad: longitud %
T m s T
T _ 5r _ br » /
4 6 12 12 s [e——] 7l
2r 7 8T 2T 6 ‘ N
R — —|— — e R — = R — O ! ! ! !
4 6 12 3 1 . |
3 n O U ¥ o O ¥y 4 periodo 7
4 6 12 12
4 n T~  l4r  Im 0
4 6 12 6
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

3. f:R— R, donde f(z) = —2cos <:1:— f)

2
(a) Periodo: p = Tﬂ =27

(b) Amplitud: 2

(c¢) Corrimiento de fase: i

s
r——= = 0
2
70 .
= T =3 <+ punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—2,2]
(e) Corte con el eje Y

£(0) = —2cos (0— g) — —2cos (—g) — 2.0=0

.. El corte con el eje Y es (0,0)
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 6

(f) Cortes con el eje X:

=

=

(g) Grafica

Para graficar

- (0,1)

TR

cos (2 — 3

(+=3)
cos |z — =

2

g+k7r, keZ (0, -1)
T 0w

§+§+/{Z7T, kel

.. Los cortes con el eje X

T+ km, ke€Z son los puntos de la forma

(m + km,0), con k € Z

+

w [\
SN S
+ +
R I R Rl

z | f(x)
to inicial
T —2 PR Hhica unidad: longitud ZF = Z
2 l /
- 0 2 o
> 2 periodo 27
2
= 27 0
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, o e
1<

4ol
[SE)
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 7

L f:R— R, donde f (x) = —3sen (v + g)

2
(a) Periodo: p = Tﬂ =27

(b) Amplitud: 3

(c¢) Corrimiento de fase: g

™
Z =0
x—|—2

m ..
= r = —3 + punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—3, 3]
(e) Corte con el eje Y

£(0) = —3sen (o+g> — —3sen (g) —3.1=-3

.. El corte con el eje Y es (0, —3)
(f) Cortes con el eje X:

T
0 - v )
sen x—|—2
T
= 0 = sen<x+§>
s
= x+§ = km, kel
s
= x = —§+k‘7r,k:€Z

(g) Gréfica
Para graficar

x| f(x)
T
—— 0
2
T T Om
273 — 3 = Y| 7
27T_’/T T s 0
2 2 2 2
3r 7 2
_— — = B — e 3
2 2 2
AT 7 B 3 B 3 0
2 2 2 2

.. Los cortes con el eje X
son los puntos de la forma

(—g—l—lm,O), con k € Z

punto inicial

/ unidad: longitud %T’T =z
3m

periodo 27
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 8

5. f:R — R, donde f(z) = —3sen (4z)

2rom
Periodo: p= — = —
(a) Periodo: p 1=73

(b) Amplitud: 3
(c¢) Corrimiento de fase: 0
4r = 0
= x = 0 < punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—3, 3]
(e) Corte con el eje Y

f(0)=—3sen(4-0) = —3sen(0) =—-3-0=0

.. El corte con el eje Y es (0,0)
(f) Cortes con el eje X:

0 = —3sen(4x)
= 0 = sen(4x)

= do = km kelZ .. Los cortes con el eje X

IR /{?TTF kez SOZWIOS puntos de la forma
(I’O)’ con k € Z

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

(g) Gréfica
Para graficar

z | f(z)
0 0 unidad: longitud

T _ 7 _3 punto inicial

8 8 l

2. o

! 0 0 R g

3T 3T ‘ ‘

? - ? 3 periodo &

47 s

= Z 0

8 2

-1
77777777 3 —_—— = - — - = = = —_
4 x
6. f:R— R, donde f (x) = - cos (—§>
2
(a) Periodo: p = Tﬁ = 6m
3
) 4
(b) Amplitud: 3
(¢) Corrimiento de fase: 0
x
_Z — 0
3
= x = 0 < punto de inicio para graficar

. 4 4
d) Ambito: |—=, =
(d) Ambito l 3 3}

UCR-MATEM-MA0125
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2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 10

(e) Corte con el eje Y

£(0) =§cos (—g) _dsy =222

4
.. El corte con el eje Y es (0, §)

(f) Cortes con el eje X:

(0,1)
4
0 = gcos (—%)
x

= 0 = cos <—§) 0.-1)
= -3 = S+km keZ

3r . Los cortes con el eje X
= ro= —?—3k7r, k ez son los puntos de la forma

(—3; —3]€7T,0), con k €7

(g) Gréfica
Para graficar

v | flz)
4
! 3 to inicial
- . 3 pun l / unidad: longitud % = 3%
— — - O
; ? D
o6m 4 Q ‘ ‘ 67‘1’
P ) | J
il om | periodo 67 ‘
— — - O
2 2
127 4
_ — 6 =
2 T 3

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

11

7.9: [—%, ??TW} — R, donde g (z) = 2sen (22 4+ ) + 1

2
(a) Periodo: p = g =7

(b) Amplitud: 2

(c¢) Corrimiento de fase: g

20+m = 0
= 20 = —m
T o
= T =5 < punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—1,3]
(e) Corte con el eje Y

g(0)=2sen(2-04m)+1=2-0+1=1

.. El corte con el eje Y es (0,1)
(f) Cortes con el eje X:

0 = 2sen(2x+7)+1

= -1 = 2sen(2zx+m)

1
= -5 = sen (2x + ) =
0
11
B = = 42k
6
7 11
= 2r4+7w = %+2k37r 0 2r+ 7 = TWJerW ke
5
- 2 = %+2k7r 0 2 = %4—2]%’ ke
5
= r = %—f-k‘ﬂ' 0 r = 1—72T+k7r kel

.. Los cortes con el eje X son de la forma (17T—2 + k, 0) 0 (El)—g + km, 0), con k €7

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

12

i Estd en el i Estéd en el
k =X 1k ¢ =4k ¢
T=ag AT dominio? r=ap AT dominio?
117 T
-1 —— X - X
12 12
T 5%
0 — v — v
12 12
137 177w
1 — X — X
12 12

.. Los cortes con el eje X son (%, O) y (

(g) Gréfica

Para graficar

r | g(x)
KA
2
T T m
172 - Ty
2r o
T2 |
4 2
3
C R S A
4 2 4
4
Am mo T |
4 2 2
om 4w
8 g: |-
g [ 123
2
(a) Periodo: ngzﬂ'

(b) Amplitud: 2

(¢) Corrimiento de fase: %

™
D) =z
x+3

2

o
127

)

punto inicial

)

unidad: longitud 7

TN <—

. Ly

periodo w

} — R, donde g (z) = —2cos (250 + g) +1

~% < punto de inicio para graficar

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

13

(d) Ambito: [~1, 3]
(e) Corte con el eje YV
1
9(0):—2005<2-0+§) —|—1:—2COS<§) +1:—2~§+1=O

.. El corte con el eje Y es (0,0)
(f) Cortes con el eje X:

0 = —2cos<2:c—|——)+1
T
= —1 = —2cos <2x+—>
: 3 5 = cos(B)
T
= - = COS<2$+—) -
2 3 = ﬁ §+2k}71'
0
B = X +42knr
5
= 2a7—|—g = g—i—Zlm 0 2x—|—g = §+2k‘ﬂ' kel
A
= 20 = 2km 0 2r = ?—FQ]CW , ke
2
= r = km 0 r = ;—i—/ﬂr kel

2
.. Los cortes con el eje X son de la forma (km,0) o (?ﬂ + km, O>, conk €7

i Estd en el i Esta en el
k =kn ¢ =24 g ¢
v i dominio? v 3 + dominio?
4
92| —or x _?ﬁ x
T
-1 — X —— v
m 3
2
ol o v g v
5
1 T v ?ﬂ X
8
2 27 X ?ﬁ X

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

14

2T

.. Los cortes con el eje X son <—g,0>, (0,0), (?,O> y (m,0)

(g) Gréfica
Para graficar

punto inicial unidad: longitud T
N i S
6 ‘ RS

T _ Ll . | periodo m |
4 6 12
2T T~ n 3
1765 = 3 r g(z)
sm_T = m 1 _o7 1
4 6 12 12
4 6 6 3

9. f:[-m 7] — R, donde f(z) = —3sen (2z)

2
(a) Periodo: p = ; =

(b) Amplitud: 3

(¢) Corrimiento de fase: 0

2c = 0

= 1 = 0 < punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—3, 3]

(e) Corte con el eje Y:

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 15
f(0)=—-3sen(2-0)=-3-0=0
.. El corte con el eje Y es (0,0)
(f) Cortes con el eje X:
(*13 0) (17 0)
0 = —3sen(2x)
= 0 = sen(2x)

= 2 = km kel
km

= x = 5 kel
ool i
-3 —%T X
-2 -7 v
1 —g v
0 0 v
1 g v
2 7 v
3 37# X

UCR-MATEM-MA0125

.. Los cortes con el eje X
son los puntos de la forma

(%T,O), con k € Z

. Los cortes con el eje

X son (—m,0), (—%,0),

(0,0), (g,o) y (7,0)



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

16

(g) Gréfica
Para graficar

x| f(z)
0 0
T T
2 - = -3
4 4
2 7 0
4 2
3T 3
- - 22 3
4 4
4
Zﬂ = 7 0

punto inicial

l / unidad: longitud 7

0 S s

periodo w

—+ el

10. f: [—%,ﬂ'} — R, donde f (z) = 3cos (2x — )

2
(a) Periodo: p = g =

(b) Amplitud: 3

(c) Corrimiento de fase: g

20—
= 2x
= X

™

T -
5 + punto de inicio para graficar

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 17

(d) Ambito: [—3, 3]
(e) Corte con el eje Y
f(0)=3cos(2-0—7m)=3cos(—m)=3-—1=-3

.. El corte con el eje Y es (0, —3)
(f) Cortes con el eje X:

(0,1)
0 = 3cos(2z —m)
= 0 = cos(2x —m)
= 2r—m = g—l—lm,keZ (0,~1)
3
= 2w = 2 thm, ke .. Los cortes con el eje X
3 krw son los puntos de la forma
= r = I + 7, keZ 31 b
—+—,0),conk eZ
4 2
i Esta en el
k — 37 4 kn ¢{
TTA T dominio?
-3 —%T X
7
—2 —— v
4
s
-1 — v
4
3
0 — v
4
1 %TW X

.. Los cortes con el eje X son <—%,0>, (%7()) y (3_7T,()>

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

18

(g) Gréfica
Para graficar

x| f(z)
0 0
T T
2 - = -3
4 4
2 7 0
4 2
3T 3
- - 22 3
4 4
4
Zﬂ = 7 0

punto inicial

l / unidad: longitud 7

0 S s

periodo w

—+ el

9r 7w

11. f: {—Z,Z} — R, donde f (z) = 2sen (x—i— %)

2
(a) Periodo: p = Tﬁ =27

(b) Amplitud: 2
(¢) Corrimiento de fase: %
LT
i J—
4
= 2z

(d) Ambito: [—2,2]

0

m ..
—— < punto de inicio para graficar

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 19

(e) Corte con el eje Y

2
£(0) = 2sen <0+ f) — 2sen (f) Y2 _ s
4 4 2
.. El corte con el eje Y es (0, \/5)
(f) Cortes con el eje X:
0 = 2sen (.1' + Z) (_170) (1,0)
4
= 0 (e+7)
= sen(z+ —
4
T
= x+—- = km keZ
4 .. Los cortes con el eje X
= r = _T +kr ke son los puntos de la forma

(—%—l—lm,O), con k € Z

LEstéd en el

4 dominio?
137
—3 —QT X
T
-2 —g v
T
—1 7 v
T
T
1 ? v
T
2 T v
3 H—W X

4
. o 9m ™ 3T T
.. Los cortes con el eje X son (—Z,O), (_Z’O)’ <_Z’O)’ <Z’0> y (Z’0>

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

20

(g) Gréfica
Para graficar

z | f(x)
T 0 to inicial
4 punto inicia unidad: longitud 5

r.r _ T 2 l /
571 A _x k>l Iz
2 4 4 | ‘ |
21 . periodo 27
_  — = — _2
2 4 4
4 7
dr _m _ 17 0
2 4 4

12. f: [—7‘[’, ?%} — R, donde f (x) = 3sen (291: + Z)

2
(a) Periodo: p = ; =

(b) Amplitud: 3

(c) Corrimiento de fase: %

7
2r+- = 0
2
s
= 20 = ——
2
s -
= r = ) + punto de inicio para graficar

(d) Ambito: [—3, 3]
(e) Corte con el eje Y

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas 21

f(o>:3sen<2-o+g>:3sen(g):3-1:3

.. El corte con el eje Y es (0, 3)
(f) Cortes con el eje X:

T
0 = 3sen <2x + 5) (~1,0) (1,0)
= 0 = sen <23: + g)

- 2x—|—g — km, keZ

= o0p — 1T tkr ke .. Los cortes con el eje X
2 son los puntos de la forma
T  km N
= = —+—, kek M
v 4+2’ ( 4—|—2,O),conkEZ
) Esta en el
k — _T g kr ¢
! it dominio?
., o .
4
3T
4
s
o = v
4
7
1 — v
4
3
2 T v
4
o
3 o
1 X

w
=~ g
o
N——
|
N
o
N—
/N
e~
o
N—
<
7N
- g
o
N———

.. Los cortes con el eje X son (—

UCR-MATEM-MA0125



2 Soluciones de graficas de funciones trigonométricas

(g) Gréfica
Para graficar

z | f(x)
T 0 to inicial
4 pun Olmlma unidad: longitud §

T m
= 0 3 /
11 _z > 37
27 T ™ 0 ? il
111 | i |
4+ . periodo 7
_— — = - _3
4 4 2
4
im_m o _ 3wl
4 4 4

UCR-MATEM-MA0125
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