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INSTRUCCIONES

El tiempo maximo para resolver este examen es de 3  horas.
Lea cuidadosamente, cada instruccién y cada pregunta, antes de contestar.

Este examen consta de tres partes. La primera de ellas es de Seleccién Unica (23
puntos), la segunda es de Respuesta Corta (7 puntos) y la tercera de Desarrollo
(16 puntos).

La parte de Seleccién Unica debe ser contestada en la hoja de respuestas que se
le dara para tal efecto.

En el desarrollo debe escribir, en el espacio indicado, su nombre, cédigo y el
nombre del colegio en el cual usted esta matriculado. En caso de no hacerlo, usted
asume la responsabilidad sobre los problemas que se pudieran suscitar por esta
causa.

En los items de seleccion , debera rellenar con lapiz, en la hoja de respuestas
la celda que contiene la letra que corresponde a la opcién que completa en forma
correcta y verdadera la expresion dada. Si lo desea, puede usar el espacio al lado
de cada item del folleto de examen para escribir cualquier anotacion que le ayude
a encontrar la respuesta. Sin embargo, s6lo se calificaran las respuestas
seleccionadas y marcadas en la hoja para respuestas

En los items de desarrollo debe aparecer todo el pr  ocedimiento que justifique
correctamente la solucion y la respuesta de cada uno de ellos. Utilice Unicamente
tinta indeleble.

Trabaje con el mayor orden y aseo posible. Si alguna pregunta esta
desordenada , ésta, no se calificara .

Recuerde que la calculadora que puede utilizar es aquella que contiene
Unicamente las operaciones basicas.

10. Trabaje con calma y le deseamos el mayor de los éxi  tos.



PRIMERA PARTE. SELECCION UNICAValor 23 puntos)

1. SiP(a, ?) es un punto de la circunferencia trigonomeétricci@aslo nimero reat,
analice las siguientes proposiciones:

K

l. sen(t) = Z

. a<l1
De ellas con certeza son verdaderas:
a) Solamente I
b) Solamente |
C) Ninguna
d) Ambas

2. SiP(a,b) es un punto de la circunferencia trigpnométric@slo a un nimero
real t, analice las siguientes proposiciones:

1. Sia = 1, entonces es un multiplo d(-;{
Il. Sia =0, entonced =1

De ellas con certeza son verdaderas:

a) Solamente I
b) Solamente |
C) Ninguna

d) Ambas
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3. Si al numero redlse le asocia el punP (E’ —g) de la circunferenci
trigonomeétrica, entonceun posible valor paracorresponde a

i
a) 3
b _r
) 6
° A
51
C) ?
d ﬂ P
) 6

4.Siseno<0 y tara <0 entonces el punto de la circunferencia trigonorma
asociado al niumero rea se localiza en el cuadrante

5. Si al numero redlse le asocia el punP(a, b) de la circunferencia trigpnométri
entonces el valor desc t es

a)
b)
c)
d)

T|e QI TIr Qlkr
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6. El punto de la circunferencia trigonométrisa@ado al nimero realg— se

localiza en el cuadrante

a) |
b) 1l
c)
d) v

.z 11 .
. La expresion sen(15m) + cosTn esigual a

1
a —
) 2

b)g

-1
C _
) 2

s

El valor numérico de la expresi@mz(j—;j - cosz(%j es

O NlERL AR, Nlw



9. El valor numérico dean%+sen4?n es

V3

a)7

33

b) 73
-J3

C)T

—1+2J3

d) 2

. 2 , . .
10.  Sicosa = g y tana = —1 entonces al nUmero realse le asocia el mismo punto
de la circunferencia trigopnométrica que al nUumero

a) %
by =
C) %ﬂ
9 =
11.La ecuacion de una asintota a la grafica de ladartangente, definida en su
dominio maximo, corresponde a
a) X =

e T
= =
[l [l
IIERIE
Nl:l

=
=

I
S



12.  Sila funcién arcotangente esté definida etiosuinio maximo, entonces su ambito
corresponde a

a) [—1,1]
b -3

c) ]-oo,—1]U[1,+oo]
d) R —{km, k € Z}

13.  El periodo de la funcién definida en su domm#éximo cuyo criterio es
f(x)= 2co{%j corresponde a
a) n
n
b) >
c) 2
d) 2

14. El corrimiento de fase de la funcion cuyoeeid esf (x) = sen(2x—n) corresponde

a
a) -7
b) =
c)—%
d -

15. La expresiontan G — ,6’) - sec 3 es equivalente a
a) sen 8

b) csc (g - ,8)
c) sec (g —ﬁ)
d) —

cscf




16. Considere las siguientes afirmaciones

T
l. sen(a—aj =sena

Il tana =tan(-a)
lll. cog2mr+a)= costa )
De las anteriores proposiciones &s, certeza verdadera

a) sololal
b) solo lalll
c) laly lall
d lall 'y lall

17. Al simplificartan(a) - sen(2a) se obtiene

a) sen’a
b) tan’a
c) 2sen’a

d) 2 tan(2a)

18. El valor numérico de la expresiémsen[%j es igual a

a) g
b) %7
C) 5?77
d) g
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19. El valor de arcsen g — arcos 0 corresponde a

20. En el intervald0,2r], el nUmero de soluciones de la ecuadiénsz(x)—S:O es

a1l
b) 2
c) 3
d) 4

21. En el intervald0,27[ el conjunto solucion de la ecuacién
cos(x)tan(x) — cos(x) = 0 corresponde a



22. Una solucién de la ecuaciéos(x) + sen(x) = 0 enR corresponde a

a) %
b
c) — %
d -

23. Considere las siguientes ecuaciones:

l. cos(x) =m
Il. tan(x) = _75”
[I. 1—cot(x) =0

De ellas tienen soluciones reales solamente
a) [l
b) 11

¢ Iyl
d iyl



SEGUNDA PARTE. RESPUESTA CORTAVélor 7 puntos)
En cada uno de los siguientes ejercicios escril# egpacio lo que se le solicita.

1. Sial numero real se le asocia el pun®(y, a) de la circunferencia trigonométrica,
el cual se encuentra en el segundo cuadrante ukaeig terminos de el valor de:

a. sen(—t)= __—a

—-a

1-a?

b. tan(t) =

2. Sealarelacioft |-2m, [ — {ig —3?”} — R definida porf(x) = tan (x) indique:

a. Una ecuacion de una asintota: x =

b. Cantidad de intersecciones con el eje X

3. Considere la funciog: R — R definida porg(x) = —2 sen(4x — ). Indique:

a. Amplitud: 2
b. Ambito: [—2,2]
c. Punto de interseccion con el eje Y: (0,0
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Nombre completo: CODIGO:
COLEGIO:

Respuestas de la |l Pa

1.a.
1.b
2.2
2.b
3.a
3.b
3.C

Puntos obtenidos en la Ill PAR

PREGUNTA Valor | Puntos obtenidos
D1 7 puntos
D2 4 puntos
D3 5 puntos
TOTAL 16 puntos
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(Valor15 puntos) TERCERA PARTE. DESARROLLO

Resuelva en forma clara y ordenada cada uno dadaogntes problemas, deben aparecer
todos los procedimientos realizados para llegarradpuesta.

1. (7 puntos ) Resuelva, en IR, la siguiente ecuacion trigonoiagétr

cos(x)
2sen(o) +1)=
sen(x) cos(2x)
Solucion
Se debe cumplir que:
cos(2x) #0
s
2sen(x) ( cos(x) 1) =0 x#o+
cos(2x) km k €Z
n  km
(1) Zsen(x)z() x¢1+7,kez
x=km k€l

) Los® 4 g

cos(2x)
- cos(x) +cos(2x) =0
cos(x) + cos?(x) — sen?(x) =0
cos(x) + cos?(x) — (1 — cos?(x)) = 0
2c0s%(x) + cos(x)—1=0
(2cos(x) — 1)(cos(x)+1) =0
2cos(x)—1=0 cos(x)=% x=i§+2kn,k€ Z

cosx+1=0 cosx= —1 x=mn+2kn,k€ Z

S= {i%+2kﬂ,kn,k ez}
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2. (4puntos)Seana y B los numeros reales asociados a los puntos de la

circunferencia trigonométricﬂ(%,‘?) yQ (— g — %) respectivamente, calcule el

valor desen(a + B) y cos (g - a) ,

Solucion

s 4 3
sen(a + B) = sen (§ + 2k + 3 + 2k1n) = sen (7 + 4k2n> =-1

O hien

sen(a+ﬁ)=§ _—\/§+

_1_1
2 2 2

N =

cos (% — a) = sen(a) = -
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3. (5 puntos)Verifique la siguiente identidad trigopnométrica:

sec(x) —csc(x)  tan(x) — 1
sec(x) + csc(x)  tan(x) +1

Solucion
11
sec(x) — csc(x) _cos(x) sen(x)
sec(x) + csc(x) 1 1

cos(x) = sen(x)

1 1
sen(x) [ cos(x)  sen(x) | _
sen(x) 1 1 -

cos(x)  sen(x)

sen(x)
_cos(x)
~ sen(x)

cos(x) +1
_tan(x) —1
" tan(x) + 1

Nota. Pueden hacer otro procedimiento.

1 1 sen(x) — cos(x)

sec(x) — csc(x) _cos(x) "~ sen(x) _ sen(x)cos(x) sen(x) — cos(x)
sec(x) +csc(x) 1 1 sen(x) +cos(x)  sen(x) + cos(x)
cos(x) = sen(x) sen(x)cos(x)
sen(x) sen(x) — cos (x)
tan(x) =1 cos (x) ~ _ cos (x) _ sen(x) — cos (x)
tan(x) +1 sen(x) , ., sen(x)+cos(x) sen(x)+ cos (x)
cos (x) cos (x)

sec(x)—csc(x) _ sen(x)—cos(x) _ tan(x)-1

Entonces sec(x)+csc(x) - sen(x)+cos(x) o tan(x)+1

sec(x)—csc(x) _ tan(x)—1
sec(x)+csc(x) - tan(x)+1

Por lo tanto
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